
EXERCICES DE RÉVISIONS : ANALYSE COMPLEXE-CHAPITRE III

Équations de Cauchy-Riemann

Une fonction complexe f(z) = u (x; y) + iv (x; y) est dite holomorphe (ou analytique)
dans un domaine D du plan complexe si les équations de Cauchy-Riemann
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sont satisfaites.

Continuité d�une Fonction Complexe

Une fonction complexe f(z) = u(x; y) + iv(x; y) est continue au point z0 si :
lim
z!z0

f(z) existe, f(z0) existe, et lim
z!z0

f(z) = f(z0).

Ceci est équivalent aussi à véri�er que u(x; y) et v(x; y) sont toutes deux continues.

Dérivée d�une Fonction Holomorphe

La dérivée d�une fonction holomorphe f(z) = u (x; y) + iv (x; y) est
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Un raccourcis pour véri�er l�holomorphie d�une fonction di¤érentiable

donnée en termes de z est de véri�er si la fonction de dépend pas de z:
@f

@z
= 0:

Séries Complexes

Une série complexe
P
(an + ibn) est convergente si et seulement siP

an et
P
bn sont toutes deux convergentes.

Quelques Testes de Convergences
Avant d�e¤ectuer un quelconque teste il faut d�abord s�assurer de la condition

nécessaire de convergence lim
n!1

un = 0.

Teste du rapport: Si lim
n!1

����un+1un

���� < 1: Pun est convergente. Si lim
n!1

����un+1un

���� > 1: divergente.
Teste de la racine: Si lim

n!1
n
p
junj < 1:

P
un est convergente. Si lim

n!1
n
p
junj > 1: divergente.

Quelques Séries Usuelles

Séries géométriques:
P
rn est convergente si jrj <1, divergente si jrj >1.

Série de Riemann:
P 1

np
est convergente si p >1, divergente si p 61.

Séries alternées:
P
(�1)nun est convergente si lim

n!1
junj = 0. ( Avec un+1 6 un:)

Somme de la Série Géométrique

1 + r + r2 + r3 + :::+ rn =
1� rn+1
1� r .

Lorsque jr j <1: lim
n!1

1� rn+1
1� r =

1

1� r :
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